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Vizsgafeladatok a Matematika II. targyhoz
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//(x2+y2)dxdy A={(z,y)|0<2 <1, 2* <z}

A

[[costayzay  A={@) 1220, y=0, s4y<n)
A

//(1:2 + 2y) dzdy

ketts integral értéket, ahol A az x =0, y = 0 és az x + 2y = 2 egyenletil egyenesek
altal hatarolt haromszog!

Hatéarozza meg a

y = e sinx
(14+e")y =e”
(1-2)y+y* =0
(I+eTyy =€ (y(1) =1)
y=y-—u
Yy +3y —3e 2 =0
y—y—e =0
Alteret alkot-e a valés R® vektortérben az
L={(v1,22,23,24,75) | 1 —22+23—24+25=0}
részhalmaz? Ha igen, akkor hany dimenzidsat?

Linearisan fliggetlen-e

a C3 komplex vektortérben az a = (1,0,1), b = (i,1,0) ¢ = (i,2,1+1). vektorrend-
szer?

Igazoljuk, hogy
er=(1,1,1), ex=1(1,1,2), e3=(1,2,3)

bazis R3-ban, s adjuk meg az z = (6,9, 14) vektor koordindtait ebben a bazisban.

==
N — DN =
— O = =
=~ = N —



44.

W N = O
N = O =
—_ O =N
O = N W

45. Hatarozzuk meg az A = (a;;) = max(7, j) (n X n-tipusi) matrix determinansat.

46. Az x mely értékeinél lesz

1 1 1 1

1 1—x 1 1

1 1 2—z ... 1 = 0.
1 1 1 ... n—x

47. Szamitsuk ki az AB, BA, AC, ADF, DF matrixokat, ha

12 ~1 0 2 0 121
A_(Q 3)’ B_(Q 0)’ C‘(o 3)’ D‘(oo 1)’ k=

48. Invertalhatok-e az alabbi matrixok? Ha igen, akkor hatdrozzuk meg az inverziiket!

11 2 4 -3 0

a) 011 |, b) 1 2 -3,
113 5 11 —16
—2 51 2 -1 -1

c) 3 -1 4 |, d) 3 4 -2
2 0 7 3 -2 4

49. Milyen A\ értékek mellett invertalhatok az alabbi matrixok

1 1 2 1 A —12
3 -1 A | —2 -3 A\
1 -1 —1 1 2 6

50. Oldjuk meg Cramer szaballyal

1 1 2 1 1
2 _1 2 ) = —4
4 1 4 T3 —2

51. Hatarozzuk meg a Cramer szabdllyal z;-et, ha

1 2 3 -2 7 6
2 -1 -2 -3 x| 8
3 2 -1 2 zs | T 4
2 -3 4 1 74 -8
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Tekintsiik a kovetkezo linearis egyenletrendszert:

201 +3x9 —x3 = 2
3131 —|—)\l‘2 +4$3
71‘1 +4[E2 +21’3 = k’

I
ot

a) Legyen k£ = 8. \ milyen értékei esetén nincs megoldésa az egyenletrendszernek?

b) Most legyen A = —2. Milyen k esetén oldhaté meg az egyenletrendszer?

Szamitsuk ki az alabbi vektorok Osszegét, belso szorzatat, normajat és szogét:

a=(51,3,4), b= (10,2,6,8)
Mekkora az a és b vektorok altal bezart szog, ha a = s+ ¢, b = s —t, ahol s és t
egyenlé normaju.

Szamitsa ki az x = (1,3,5) vektornak az e = (—1,2,—3) vektor irdnyaba esd
merodleges vetiiletét!

Szamitsa ki az x = (1,3, —1) vektornak az L = £((—1,0,1), (0,1, 2)) generalt altérre
esO meroleges vetiiletét!

A Gram-Schmidt eljarassal ortogonalizaljuk az
ay = (1,0, 1), a9 = (2, 1,0), as = (O, 1, 1)
bazist.

Hatdrozzunk meg R3-ben olyan ortogonalis béazist, melynek egyik vektora b, =
(1,2,1).

Legyen a = (1,2,3,0) és b= (1,—1,3,1). Allapitsuk meg, hogy milyen A € R szdm
esetén lesz minimélis az a — Ab vektor norméja!

Vannak-e olyan nullatodl kiilonboz6 a, 3, v valds szamok, melyekre a
bl = (0576777 0)7 b2 = (07057677)7 b3 = (/77070575)7 b4 = (6777 0,0é)
vektorok ortogonalis vektorrendszert alkotnak?

Legyen a ¢: R3 — R3 linedris transzformacié métrixa (a természetes bazisra vonat-
kozo6an)

A:

W N =
DN — O
W = N

a) Hatdrozzuk meg az x = (1, 1,2) vektor képét!

b) Hatdrozzuk meg azt az x vektort, melynek képvektora az y = (—2,—5,—5)
vektor!
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R3-ban tekintsiik az y = z sikra vonatkozé tiikrozést! frjuk fel a transzformécié
matrixat a természetes bazisban!

Az R3-beli linedris transzforméciok természetes bazisra vonatkozé matrixa

1 10
2 31
-2 3 5

Hatarozzuk meg a transzformaciok nullterét, defektusat és rangjat!

Hatarozzuk meg a kovetkezo linedris transzformacio karakterisztikus polinomjat,
sajatértékeit, sajatvektorait.

e: R = R®, (o, 8,7) — (o —27,0,20 + 47)

Legyen adott az R3 — R3 transzformécié matrixdval:

11
A= 1 2
11

W = W

Mutassuk ki, hogy a képvektorok tere kétdimenzios! Eleme-e a képvektorok terének
az y = (1, —4,6) vektor?

Hatéarozzuk meg az

2 11
1 31
1 2 2

matrixszal adott linearis transzformacié sajatértékeit és sajatvektorait!

A:

Tekintsitk R3-ban az y = x sfkra vonatkoz6 tiikrozést. frjuk fel e transzformacio
matrixat! Szimmetrikus, illetve ortogondlis-e ez a transzformacié?

-(33)

matrixszal adott szimmetrikus transzformaciéhoz egy sajatvektorokbdl allo orto-
normalt bazist!

Hatarozzunk meg az

Kvadratikus forma-e R3-an
0:R* =R o(x1, 29, 3) = (21 + T2 + x3) (71 + 332 + H3)
Ha igen akkor irja fel a matrixat!

Hatarozzunk meg a kovetkezd kvadratikus formak kanonikus alakjat és adjuk meg
a hozzajuk tartozo kanonikus bazist is!

Qﬁ + 5x§ + 4z 29, 9x% + 16x§ + 2421 2,.



