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Hatarozatlan integral

1. Szamitsuk ki a kovetkezo integralokat!
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2. Hatarozzuk meg a kovetkezo integralokat!
z+1 e
T — 2 2x
b. —d h. d
)/x(x—4) v )/1+x2 v
1 x
i. d
¢) /xlnxdx L) /2+3x2 v
5
d.) / tgz dz i) /ﬁ dx
sin 2x 20+ 5
: —d k. d
) /1—|—sin23: . )/1—1-3:1:2 o

8t —7 1+
) [ = r i}
£) /4x2—7x+11dx )/2+3x2 du



3. Hatarozzuk meg a kovetkez6 hatarozatlan integralokat!
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4. Szamitsuk ki a kovetkezd hatarozatlan integralokat!

a.) /xexdx i) /(:r;3 +32% + 1)e” dx

b.) /xgewdx j-) /(x2 + 1)cosz dx

c.) /xsinxdx k.) /(:1:3 —32% — 7)sinz dx
d.) /:L'lnxd:v 1) /(a:2+1)lnx dx
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f.) /ex cos® x dx n.) /xarctgx dx

g.) /e:”sinxdx 0.) /arctgx dx

h.) /lna:dx p.) /arcsinx dx

5. Szamitsuk ki a kovetkezd integralokat!
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d.) / ver — ldx (Alkalmazzuk az e® — 1 = t? helyettesitést!)




e.) / tgvdr (Alkalmazzuk az t = tgx helyettesitést!)
f) / VaeYed
g.) / V1 —x%dz (Alkalmazzuk az x = sint helyettesitést!)
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6. Hatarozzuk meg a kovetkezo integralokat!
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7. Alkalmas helyettesitéssel szamitsuk ki az aldbbi hatdarozatlan integralokat!

1
a.) / mdw (Alkalmazzuk az t = tgg helyettesitést!)
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8. Integraljuk az alabbi raciondlis tortfiiggvényeket, illetve helyettesitéssel ilyenekre
visszavezethetd fiiggvényeket.
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Hatarozott integral

9. Szamitsuk ki a kovetkez6 hatarozott integralokat!
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10. Legyen
—2 ha z<1
—1 ha <0
flz) = 3 ha z=1 g(x)—{2x ha x> 0.
—1 ha z>1

Mennyi a kévetkezo integralok értéke 7

7f($)dx; /3f(fr)dx; jf(w)dx;

/Sg(aﬁ)d:v; ]QQ(x)dx, 709(:6)6556
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Mennyi /f(x) dx és /g(x) dx ?
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11. Szamitsuk ki a kovetkezo integralokat!
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12. Szamitsuk ki a kovetkezd hatarozott integralokat!
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13. Haegy [a,b]-n értelmezett f(z) fiiggvény gorbéjét megforgatjuk az z-tengely koriil,
akkor az altala "hatarolt” forgastest térfogata

V= /be(ZE)ﬂ'de :

Ezt felhasznalva szamitsuk ki egy gomb és egy kup térfogatat!



14. Léteznek-e a kovetkez6 impropius integralok ? Ha igen, szamitsuk ki oket!
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15. Léteznek-e az alabbi improprius integralok ? Ha igen, szamitsuk ki oket !
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16. Legyen f(z) = (\/]z| (1 —z))~'. Melyek léteznek a kovetkezd integralok koziil ?
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18. Kovetkezik -e a limy_,o / f(z)dx hatérérték 1étezésébdl,

hogy / f(z)dx konvergens ?
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Mennyi / sin? x dx és / V4 — x?2 dr. Prébéljuk meg az eredményt megtalalni a

primitiv fuggveny klszarmtasa nélkiil !

Tegyiik fel, hogy a GNP névekedési iiteme az n-edik évben f(n) % :

Héanyszorosara no ekkor a GNP az ny és no-edik évek kozott 7

Legyen A= {(z,y) |y >2?} é B={(v,y) |y <z +2}.
Mennyi AN B teriilete ?

2 2

Mennyi az — + ‘ZQ

=1 ellipszis tertilete ?
Mennnyi az f(x) = v4 — 22 fliggvény gorbéjének a hossza = = —0,5
és v =1 kozott ?

Forgassuk meg az y tengely koriil az y = 8 — 22 — 2% egyenlet{i paraboldnak az

els6 siknegyedbe es6 részét | Mekkora térfogat test keletkezik 7
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Differencialegyenletek

Oldjuk meg a kovetkezo differencidlegyenleteket !

a) y =e"sinx ) xy =1+y?

b) (1+sinz)y =1 9) 1+vy*+zyy =0
c) (1+e)y =e" h) y'sinzx=y Iny

d) y —yr=yz’ i) (I-2)y+y*=0
e) x?+5=uzyy J) ze¥y —x+x=0.

Hatérozzuk meg az (1+¢€”)yy’ = e* differencidlegyenlet y(1) =1 kezdeti feltételt
teljesité megoldasat !

Oldjuk meg a kovetkezo differencidlegyenleteket !
a) y=@-y’+1 b y=sinfz-y) o @)P=r+y+l (¥ >0)

(Javaslat: el6bb alkalmazzunk helyettesitést)

Oldd meg !

(=

a) z+y+ay =0 ) 2y =ylhy—ylnz

o) (x—yy =x+y d) 2 +ay+y*—ay =0
_Y¥
) Y =1 f) By+2z)y =6y +4x
9) yy +2ay +2y=0 h) o =22
(Javaslat: el6bb alkalmazzuk z = £ helyettesitést !)
Oldjuk meg a kovetkezo linearis differencidlegyenleteket !
a) y=y—=x g9) Y —2y—xz=¢"sinx
b) zy —y=uxe " h) ¥ +ytgx=sinx
) Y +3y—3e*=0 i) y'sinz+ycosw =2 — cos’x
d) y =% —2? J) Y —y—e"=0
e) xy —3y+5r=0 k) 2%y =axy+ 3y
) (x+1)y —y=0 ) yx=2y—az'

Oldja meg az zy'+y = xe” differencidlegyenletet! Hatarozza meg a megoldasfiiggvények

hatérértékét x — oo esetén!

a) xy +y=uxze” b) vy +y = —3x?

Jelolje y(z) egy ipardg dolgozdinak Osszlétszdmat az = id6pillanatban. Tegyiik
fel, hogy a létszdmesokkenés sebessége olyan hogy ¢/'(x) = —Ay(z) , ahol A >0, az
iparagra jellemzo kilépési egyiitthato, konstans. z = 0-ban a kezd6 1étszam ismert.
Mennyi id6 alatt csokken le a kezdé 1étszam a 3/4-ére 7



